YBOO Y HYMEPUYURY MATEMATURY (3. romuna) - cenrem6ap 2005.
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3amarak 1 Ha cermenty [O, 2} rabenuparu ¢pyurnujy f(z) = r?e® MakcuMadHUM KOpakoM h koju

03BOJbABA JIMHEADHY MHTEpHOJanujy ca rpemxoM He Behiom ox ¢ = 1072 u uspauymatu f (2>
PauynaTtu ca 3 3mauajrme nudpe.

. 8e .
Pememe: Makxcumanan kopak h 3amoBosbaBa HejemHakocT h < L Huje temko morazatu na
2

je dymrmuja f”(z) = (2% + 4x + 2) mo3UTUBHA W Ia MOHOTOHO PACTe Ha TOCMATPAHOM CETMEHTY,
omaxne caemua My = f” 3 ~ 7,01. Iame je h < 0,107. Markcumaman KOpak KOju 3aJ0BOJLABA

IOPETXOMHY HEjeTHAKOCT, a KOJUM Ce MPABUJIHO MOKpuBa cermeHT je h =0, 1.

Bpemnocr f(0,05) pauyramo npsum HbyTHOBUM MHTEPIONANIMOHMM IOIUHOMOM KOjU (GOPMUDPAMO
ropucTeli KOHAUHE PA3NMKe 3aK/bYYHO Ca MPBUM penoM (jep ce Tpasky JIMHeapHA MHTEPIOJIANn]ja).
Haron kpaher pauyna, mo6ujamo f(0,05) ~ P{(0,05) = 0,00555.

3anmarak 2 V3Bectu KBaapaTypHyY GOPMYyIy OOIMKA

/Olezf(x)da: ~ Af (i) + Bf (;) +Cf <Z) :

TakKo Ja oHa Oyne TayHa 3a moamHOMe mTO je Moryhe Beher crenena. Ilpumenom mobujere popmyie
e
sinx + 5

—x

1
TPUOIMKHO M3PadyHATH / dx. Pauynaru ca 4 memumaJie.
0

Pememe: Yspmrasajyhu pemom f(x) = 1, f(z) = = u f(x) = 2? y noauarerpanny ¢yHKIujy

[OJIa3UMO IO CHUCTEMa OJ TpU JuHeapHe jemnHaumue ca HenozuatuMm A, B u C. Pememe cucrema
je A=~ 0,5388, B~ —0,2381 u C ~ 0,3315.
Hame je

1 —x
/ .eidx ~ 0,5388-0,1906 — 0,2381 - 0,1825 40,3315 - 0,1760 = 0, 1176.
o sinz+5

1
3amarak 3 EbyTHoBOM MeTOOM, ca TauHOmNy € = 510_3, OJpEeIUTU CBa pelnema jennaunse shr? +
r=1.
Pememe: Anamusom dymemmje f(z) = shz? + x — 1 3akmyuyjeMo ma oHa WMa ABe peasHe HyJIe:
x; €-1,5, —1] n x5 €[0,5, 1].
Ogpenumo z7:

a) TIposepa ycioBa 3a IpUMEHY MeTOIe:

1. ®yuruuja [ je ouuriaenHo HempeKUAHO-IU(epEeHjabuIHa;

2. ®ynruuja f je pazauuuTor 3HaKa Ha KpajeBuMa uHTepBasa [—1,5, —1], nanme, f(—1,5) >
0, f(—-1) <0.

3. Ba csako z € [—1,5, — 1] nocroju f"(x).
JleTa/mHIjoM aHAIM30M IPBOT U APYTOT M3BOAA (GYHKNUje f 3aKbYyUyjeMO ma Cy UCIYHEeHa
jom mBa ycJsoBa:

4. f' me vema 3mak un f'(r) # 0 HA TOCMATPAHOM CETMEHTY.

5. f” me Mema 3HAK Ha MOCMATPAHOM CETMEHTY.
Hamocnerky, ako omabepemo xo = —1,3, modbujamo:

6. f(—1,3)f"(—1,3) > 0.



6) Kpurepujym 3aycraBibama:

MTepaTI/IBHI/I oponec ce 3aBplilaBa Kada Pa3JUKa I/I3Meby ABE€ y3aCTOIIHE MTepaque 3a,10BOJbLIM
2m15
M.

caenehy mejemnakoct |z, — ,—1] < . Bynyhu ma je f’ merarmema pacryha ¢ymnrmmja

Ha IOCMATPAHOM CerMeHTy (IpoBep: ce), 3akibydyjemMo na Baxkum mq = |f(—1)| ~ 2,0862. Ha
candad HaunH nobujamo u Ma = |f”(1,5)| ~ 51,8136, Te je |z, — Tn—1] < 0,0063.
6) Urepannuja:

f(xn)
f'lan)

APYTroj UTePAIUju JOJIA3UMO 0 pemema ) = —1,244.

Kopucrehn dopmyny z,4+1 = x, — u y3umajyhu 3a moderHy BpemHoCcT Zg = —1,3 ¥y

Ha cnanuan maume nobujamo u x5 = 0,614.
Hanmomerna 1: IlpBu m tpehwm ycnoB 3a npumeny HbyTHOBe MeTOone Cy YBEK WCIYHEHU U EHBUXOBO
IIpOBepaBarme HUje HEOIXOJHO Ha IMCMEHOM HCIUTY.

. 1,
3amarak 4 ['ayc—3ajmnemroBoM UTEPATUBHOM METOAOM, CA TAYHOWUINY £ = 510 4. pemury cucrem

4,40z, — 13,49z, — 1,55z3 + 0,58z, = — 38,60
0,11z; + 0,13z5 + 7,15253 + 0,172y = 17,02
0,85z; + 6,95z, + 0,98z3 + 0,050, = 51,70
0,637 + 1,0lzs + 15,1025 + 8,192, = 120, 68.

Pememe: Yrouuko jemnaumsue osnaummo ca (1) — (4), Tama ce cucTeM MOMKe TPAHCHOPMUCATU Y
IEeMY €KBUBAJICHTAH CHUCTEM Ca IMjarOHAJHO IOMUHAHTHUM WJIAHOBUMA Ha cilenehu Hauwmh:

6,101 + 0,4lzs + 0,4lzz + 0,687, = 64,80  2-(3)+ (1)
0,85z1 + 6,95z + 0,98z3 + 0,05z, = 51,70 (3)
0,74z1 + 11,1420 + 22,2523 + 8,344 = 137,70 (2) + (4)
0,41z;y + 0,752 + 0,80z3 + 7,8524 = 86,64 —2-(2)+ (4).

MspaskaBameM HENO3HATE T; U3 i-TE je THAUMHE MPEKO mpeocTranux HenosHatux (i = 1,...,4) nobu-
jaMo IpUIpeMJLeH CUCTeM 3a npuMeny [ 'ayc-3ajnenoBe Mmerone. [lo3HaTUM UTEpaATUBHUM IOCTYIIKOM
[OJA3UMO 0 pemewa (r1,Ts,Ts,z4) =~ (9,000, 6,000, 1,900, 9,800).



