
REXEǋA ZADATAKA IZ ANALITIQKE GEOMETRIJE - oktobar 2005.

1. Dat je paralelogram ABCD. Taqka F je sredixte stranice BC, a taqka E presek pravih AF
i DB. U ravni datog paralelograma izabrana su dva afina koordinatna sistema: sistem Axy, sa
poqetkom u taqki A i koordinatnim vektorima −−→AB i −−→AD i sistem Ex′y′, sa poqetkom u taqki E i
koordinatnim vektorima −−→EB i −−→

EF . Izraziti koordinate (x, y) proizvoǉne taqke M u odnosu na
sistem Axy pomo�u koordinata (x′, y′) iste taqke u odnosu na sistem Ex′y′ i odrediti koordinate
taqke C u oba koordinatna sistema.

Rexeǌe: Odredimo prvo koordinate poqetka E sistema Ex′y′ u odnosu na sistem Axy.
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Izjednaqavaǌem desnih strana ovih jednakosti i korix�eǌem linearne nezavisnosti vektora −−→AB
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tj. koordinatni vektori −−→EB i −−→EF sistema Ex′y′ u odnosu na sistem Axy imaju koordinate −−→EB( 1
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Sledi da su tra�ene veze izme�u koordinata u ova dva sistema date jednaqinama
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Daǉe, −→AC = −−→
AB+−−→AD, tj. koordinate taqke C u odnosu na sistem Axy su C(1, 1), a smenom u prethod-

nom sistemu jednaqina za x = 1 i y = 1 dobijamo da su koordinate taqke C u odnosu na sistem Ex′y′

C(−1, 2). ¤

2. Odrediti formule homotetije sa pozitivnim koeficijentom, koja jediniqni krug sa centrom u
koordinatnom poqetku preslikava u opisani krug trougla qija su temena A(1, 0), B(3, 2) i C(−1, 2).
Odrediti temena trougla koji se dobijenom homotetijom preslikava u trougao ABC.

Rexeǌe: Neka je k krug sa centrom u O(0, 0), polupreqnika r = 1, a k′ krug opisan oko trougla
ABC, sa centrom u O′ i polupreqnikom r′. Trougao ABC je pravougli trougao (prav ugao kod temena
A), pa je O′ sredixte stranice BC, tj. O′(1, 2) i polupreqnik kruga k′ je r′ = 1

2BC = 2. Poxto se
tra�i homotetija sa pozitivnim koeficijentom i r′ = 2r sledi da je koeficijent homotetije 2.
Neka je centar homotetije H(X, Y ). Tada je
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i Y = −2. Odredimo jox formule tra�ene homotetije. Neka homotetija(sa centrom u H(−1,−2) i
koeficijentom 2) preslikava proizvoǉnu taqku M(x, y) u taqku M ′(x′, y′).Tada je
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Neka je trougao ABC slika trougla A0B0C0 pri dobijenoj homotetiji. Tada se koordinate temena
A0 dobijaju iz prethodnog sistema jednaqina za x′ = 1 i y′ = 0, tj. A0(0,−1) i analogno B0(1, 0) i
C0(−1, 0). ¤



3. Jednaqinu povrxi drugog reda

6x2 + 5y2 + 7z2 − 4xy − 4xz + 36x− 36y = 0

izometrijskom transformacijom svesti na kanonski oblik i napisati formule te transformacije.

Rexeǌe: Matrica kvadratne forme je
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a karakteristiqni polinom je det(A − λE) = −(λ − 3)(λ − 6)(λ − 9).Sopstvenim vrednostima λ1 =
3, λ2 = 6, λ3 = 9 odgovaraju sopstveni vektori −→v1(2
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dobija se da kriva ima jednaqinu 3x2
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Na kraju, translacijom koordinatnog sistema tako da je x2 = x1, y2 = y1 + 3 i z2 = z1 − 2, dobija se
kanonski oblik jednaqine date povrxi
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4. Odrediti jednaqinu trodimenzione ravni u petodimenzionom afinom prostoru koja sadr�i taqke
A1(−1, 2, 0, 0, 4), A2(1, 1, 1, 1, 1), A3(0, 1, 3,−1, 1) i paralelna je pravoj l : x1 = 1+2t, x2 = 3−t, x3 = 4, x4 =
1 + t, x5 = −t, t ∈ R.

Rexeǌe: Zbirka zadataka iz Analitiqke geometrije (O.Milenkovi�, M.�ori�, 2002) - Afini
prostori dimenzije n ≥ 4 - zadatak 356. ¤


