
Analitiqka geometrija
-zadaci za praktikum (obnavǉaǌe)-

1 Trigonometrija
1. Mogu li sinus i kosinus datog ugla α biti jednaki redom

a ) −
√

21
5

i −
√

3
5
;

b )
4√
65

i
7√
65

;

2. Odrediti vrednost izraza
sin3 x + cos3 x

sin3 x− cos3 x
, ako je tgx = 2.

3. Odrediti sinα i cos α, ako je 3 sinα + 4 cos α = 5.

4. Uprostiti izraz

a ) cos(
π

2
− x) sin(π − x)− cos(π + x) sin(

π

2
− x);

b )
sin(π − x)tg (x− π

2
)

cos(
3π

2
+ x)ctg (π − x)

.

5. Dokazati nejednakost sin2 x cos6 x ≤ 33

44 . Kada va�i znak jednakosti?

6. Uprostiti izraz:

a ) 2 sin(
π

4
+ x) sin(

π

4
− x) + sin2 x;

b ) cos(x + y) cos(x− y) + sin(x + y) sin(x− y).

7. Izraqunati vrednost izraza
sin

π

7
cos

2π

7
+ cos

π

7
sin

2π

7
cos

π

7
cos

π

14
+ sin

π

7
sin

π

14

.

8. Dokazati identitete:

a )
sin(x + y)
cosx cos y

= tgx + tg y;

b )
tg (

π

4
+ x)− tg (

π

4
− x)

tg (
π

4
+ x) + tg (

π

4
− x)

= 2 sin x cosx.

v )
sin(x + y)
cos(x− y)

=
tgx + tg y

1 + tgxtg y
.

9. Izraqunati sin 2x, cos 2x, tg 2x, ako je cos x = − 5
13

i sin x > 0.

10. Dokazati identitete:

a )
1 + sin 2x

cos 2x
=

sin x + cos x

cos x− sin x
;

b )
2− sin 4xtg 2x

sin 4x
= tg2x.
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11. Izraqunati vrednost izraza
1

2 + cos x + sin x
, ako je tg

x

2
= 2.

12. Izraziti
√

1 + sin x +
√

1− sin x u funkciji od a = sin
x

2
, ako je

π

2
< x < π.

13. Dokazati identitete:

a ) sin2 x cos x =
1
4
(cos x− cos 3x);

b ) sin3 x cos x =
1
8
(2 sin 2x− sin 4x);

v ) sin3 x cos3 x =
1
32

(3 sin 2x− sin 6x).

14. Dokazati identitet
sin x− 2 sin 2x + sin 3x

cos x− 2 cos 2x + cos 3x
= tg2x.

15. Rexiti jednaqine:

a ) 2 sin x =
√

3;

b ) sin2 x + 2 sin x = 0;

v ) 2 sin x cos x− sin x = 0.

16. Rexiti jednaqine

a ) sin 3x sin 2x = sin 11x sin 10x;

b ) 2 sin2 x + cos2 x =
3
2

sin 2x;

v ) cos 2x− 3 cos x = 4 cos2
x

2
.

17. Izraqunati oxtre uglove trapeza qije su osnovice a = 15, c = 7, a kraci b = 9, d = 6.

18. Rexiti trougao bez upotrebe raqunskih pomagala:

a ) a = 2
√

2, α =
π

4
, β =

2π

3
;

b ) a =
√

6, b = 2
√

3, c = 3−√3;

v ) b =
√

6, c = 3 +
√

3, α =
π

4
.

19. Izraqunati oxtar ugao izme�u dijagonala pravougaonika, ako su du�ine stranica 8 i 12.

20. Du�ine osnovica jednakokrakog trapeza jednake su 10 i 6, a ugao koji obrazuju krak i ve�a
osnovica jednak je

π

3
. Izraqunati du�inu kraka, visine i povrxinu trapeza.

2 Planimetrija
1. Osnovice trapeza ABCD su AB = 8 i CD = 4. Neka je N taqka na stranici BC, takva da je

povrxina trougla 4ABN qetiri puta maǌa od povrxine trapeza. Ako je M taqka preseka
pravih AN i CD, odrediti du�inu du�i CM .

2. Du�ine tetiva AB i AC kruga k su jednake, a tetiva AD seqe tetivu BC u taqki E. Ako je
AC = 12 i AE = 8, odrediti du�inu tetive AD.

3. U trouglu 4ABC je AB = AC i ugao kod temena A je ve�i od
π

6
. Neka je D taqka na stranici

BC, takva da je ugao ]BAD =
π

6
i neka je E taqka na stranici AC. takva da je AE = AD.

Izraqunati ugao ]EDC.

4. Ako je u trouglu 4ABC ugao kod temena A dva puta ve�i od ugla kod temena B i ako su
du�ine stranica AC = 2 i AB = 3, izraqunati du�inu stranice BC.
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5. Kroz taqku unutraxǌosti trougla 4ABC povuqene su prave paralelne stranicama trougla.
Na taj naqin formirana su tri maǌa trougla qije su povrxine redom jednake 1, 4 i 9.
Izraqunati povrxinu trougla 4ABC.

6. Na stranici AB paralelograma ABCD povrxine 1, data je taqka M takva da je AB = 3AM .
Ako je N presek pravih AC i DM , izraqunati povrxinu trougla 4AMN .

7. Na produ�ecima stranica jednakostraniqnog trougla 4ABCdate su taqke K, L i M , takve
da va�e rasporedi B(A, B,K), B(B, C, L) i B(C, A, M) i jednakosti BK = CL = AM . Dokazati
da je trougao KLM jednakostraniqan.

8. Dat je pravougaonik ABCD na qijim se stranicama AB,BC, CD i DA nalaze redom taqke
M, N, P i Q, takve da su du�i AM, BN,CP i DQ me�usobno jednake. Dokazati da je qetvor-
ougao MNPQ paralelogram.

9. Dokazati da bisektrise uglova konveksnog qetvorougla obrazuju tetivni qetvorougao.

10. Izraqunati povrxinu jednakokrakog trapeza, ako je ǌegova sredǌa linija jednaka m, a di-
jagonale me�usobno normalne.

11. U krug polupreqnika r upisana su tri jednaka kruga, tako da svaki od ǌih tangira dati krug
i ostala dva. Izraqunati povrxinu krivolinijske slike obuhva�ene izme�u taqaka dodira
upisanih krugova.

12. Izraqunati povrxinu trapeza ako su mu zadate sve stranice.

13. Koordinate temena qetvorougla ABCD su A(0, 0), B(1, 1), C(−1, 2) i D(−4, 1). Odrediti sliku

qetvorougla pri homotetiji qiji je koeficijent k =
3
2
i centar

a ) teme A;

b ) preseqna taqka dijagonala;

v ) taqka S(2, 2).

14. Data je prava p i taqke M i N . Xta predstavǉa izometrija SN ◦SM ◦Sp, ako taqka M pripada
pravoj p i va�i MN ⊥ p?

15. Ako je Sa ◦ SS = Ss ◦ Sb, onda va�i SS(a) = b. Dokazati.

16. Xta predstavǉa skup taqaka u ravni qije koordinate x i y zadovoǉavaju jednaqinu x2− 4x+
2y2 + 4y − 4 = 0?

17. Ako su prave x + 4y − 25 = 0 i 4x + 9y − 75 = 0 tangente elipse b2x2 + a2y2 = a2b2, odrediti
vrednost a + b.

3 Stereometrija
1. Povrxina omotaqa prave pravilne trostrane piramide i povrxina ǌene osnove su u razmeri√

3 : 1. Odrediti kosinus ugla pod kojim je strana omotaqa nagnuta prema osnovi.

2. Boqne ivice pravilne zarubǉene trostrane piramide nagnute su prema ravni osnove pod
uglom od

π

4
. Odrediti zapreminu piramide ako su ǌene osnovne ivice du�ine 4 i 3.

3. Trapez rotira jednom oko ve�e, a zatim oko maǌe osnovice. Zapremine dobijenih obrtnih
tela se odnose kao 3 : 4. Odrediti razmeru osnovica trapeza.

4. Koliku povrxinu zemǉe vidi pilot sa visine h iznad Zemǉe.

5. Data je kocka ABCDA′B′C ′D′. Na boqnim stranama ADD′A′ i BCC ′B′ odrediti redom taqke
M i N , takve da je du�ina izlomǉene linije AMNC ′ minimalna.

6. Data je piramida ABCDE sa vrhom E, qija je osnova kvadrat ivice du�ine 6 i qije su sve
boqne ivice du�ine 8. Odrediti
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a ) visinu piramide;

b ) ugao koji ivica AB zaklapa sa osnovom piramide;

v ) ugao izme�u ravni EAB i osnove piramide.

7. Osnova piramide ABCDE je pravougaonik BCDE qije su stranice du�ina BE = 5 i BC = 10.
Ravan ABC zaklapa ugao od

π

2
sa ravni osnove. Ako je ugao kod temena u trouglu 4ABC jednak

π

2
. a ugao kod temena A trougla 4EAB jednak

π

6
, odrediti uglove ]BAC, ]DAC i ]DAE.

8. Povrxina dijagonalnog preseka kocke jednaka je p. Izraqunati du�ine dijagonale osnove,
ivice i dijagonale kocke, kao i povrxinu i zapreminu kocke.

9. Odrediti odnos povrxina upisane i opisane sfere pravilnog tetraedra.

10. U zarubǉenu kupu upisana je sfera polupreqnika r. Ako je povrxina jedne osnove kupe
dvostruko ve�a od povrxine druge osnove, izraqunati zapreminu zarubǉene kupe.
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