
Odabrana poglav	a mehanike 2009. Sedmi doma�i zadatak

(1) Skripta Mini kurs o simplektiqkim mnogostrukostima,
http : //poincare.matf.bg.ac.rs/ ∼ milinko/skripta/simplekticke.pdf

zadaci 78{80.
(2) Dokazati da je familija Hamiltonovih difeomorfizama φt, t ∈ R ge-

nerisana 1{periodiqnim Hamiltonijanom, tj. takvim da je za svako x
H(x, t + 1) = H(x, t), ako i samo ako je φt+1 = φt ◦ φ1.

(3) Dokazati da je preslikava�e
R2 → C2, (x, y) 7→ (2xy + ix, x2 − y2 + iy)

taqno Lagran�evo ulaga�e.
(4) Neka je

Sn = {(x, y) ∈ Rn × R | ‖x‖2 + y2 = 1}
jediniqna n{dimenziona sfera i

W : Sn → Cn, W(x, y) = (1 + iy)x.

Nacrtati sliku preslikava�a W za n = 1 i dokazati da je, u opxtem
sluqaju, W taqna Lagran�eva imerzija sa jednom dvostrukom taqkom.

(5) Neka je (Σ, i) Rimanova povrx i (M,J) skoro kompleksna mnogostru-
kost. Dokazati da je preslikava�e f : Σ → M rexe�e nelinearne
nehomogene Koxi-Rimanove jednaqine

∂̄Jf = h, gde je ∂̄Jf :=
1
2
(df + J ◦ df ◦ i),

ako i samo ako je preslikava�e
id× f : Σ → Σ×M

Jh{holomorfno za skoro kompleksnu strukturu Jh na Σ ×M defini-
sanu sa

Jh(ζ, X) := (iζ, JX + hζ).
(6) Dat je niz preslikava�a

un : CP 1 → CP 2, un([ζ : η]) = [ζ2 : η2 : nζη].

Dokazati da je niz slika un(CP 1) familija kvadrika XY = Z2/n koja
se degenerixe u par pravih X = 0, Y = 0 kad n → ∞. Dokazati da je
svaka od tih pravih mehur koji se jav	a kao posledica divergencije
niza un.

(7) Vajerxtrasova P{funkcija na torusu T2 = C/Λ, gde je Λ = Z + iZ, je
preslikava�e

P : T2 → CP 1 = C ∪ {∞}, P(z) :=
∑

λ∈Λ

1
(z − λ)2

.

(a) Dokazati da je P holomorfno i surjektivno.
(b) Dokazati da je limes niza

un(z) :=
P(z)−P(z0)

P(z)− 21/nP(z0)
,

gde je P(z0) regularna vrednost preslikava�a P razliqita od nule,
singularna kriva sa dva mehura.
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